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การทดสอบออนไลน์สุดยอดนักคณิตศาสตร์ระดับประเทศ 

ประจ าปีการศึกษา 2566 

วิชาคณิตศาสตร์ (ระดับมัธยมศึกษาตอนต้น, ม.1–ม.3) 

สอบวันเสาร์ท่ี 23 มีนาคม พ.ศ. 2567   เวลา 10.00 น. – 12.00 น. 

ช่ือ – นามสกุล _______________________________  โรงเรียน   ________________________ ชั้น _______ 

 

ข้อสอบวิชาคณิตศาสตร์ ขอ้ 1 – ขอ้ 32 (100 คะแนน)          เวลา 2 ช่ัวโมง 

ค าส่ัง จงเลือกค าตอบท่ีถูกต้องท่ีสุดเพยีงค าตอบเดียว 

 

สาระท่ี 1: จ านวน พชีคณิตและเลขคณิต ข้อ 1 – ข้อ 16 (50%) 

 

1. จงหาค่าของ (0.5)3 + 3 × (0.5)2 × (−1.5) + 3 × (0.5) × (−1.5)2 + (−1.5)3? 

  What is the value of (0.5)3 + 3 × (0.5)2 × (−1.5) + 3 × (0.5) × (−1.5)2 + (−1.5)3? 

 1. – 1 2. 1 3. 0 4. 2 

ตอบข้อ 1 

 จาก  ( a + b )3 = a3 + 3a2b + 3b2 + b3 

 จากโจทยจ์ะได ้  (0.5 – 1.5)3 = – 1 
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2. ถา้  N = 182 × 35 × 72 จ านวนตวัประกอบท่ีเป็นจ านวนคู่ทั้งหมดของ N มีก่ีตวั 

 If  N = 182 × 35 × 72 , the total number of even factors of N is 

 1. 60 2. 76 3. 82 4. 90 

ตอบข้อ 1 
N = 182 × 35 × 72 = (2 × 32)2 × 35 × 72 

     = 22 × 39 × 72 
จ านวนตวัประกอบทั้งหมดของ N = (2 + 1) × (9 + 1) × (2 + 1) 

     = 3 × 10 × 3 = 90 
จ านวนตวัประกอบท่ีเป็นจ านวนคี่ = (9 + 1) × (2 + 1) 

     = 10 × 3 = 30 
 ดงันั้น จ านวนตวัประกอบท่ีเป็นจ านวนคู่ของ N = 90 − 30 = 60 ตวั 

 

3. ให ้p และ q เป็นจ านวนเตม็คี่ท่ีสอดคลอ้งกบั 
 (1 + 3 + 5 + ⋯ + p) + (1 + 3 + 5 + ⋯ + q) = (1 + 3 + 5 + ⋯ + 25) 
 แลว้ p + q มีค่าเท่าไร 

 Given that p and q are odd integers that satisfy the given equation 

 (1 + 3 + 5 + ⋯ + p) + (1 + 3 + 5 + ⋯ + q) = (1 + 3 + 5 + ⋯ + 25),  

 then find the sum of p + q. 

 1. 30 2. 32 3. 34 4. 36 

ตอบข้อ 2 

จาก  52 + 122 = 132 

แสดงวา่  1 + 3 + 5 + ⋯ + 9 =  52  p = 9 

 และ 1 + 3 + 5 + ⋯ + 23 =  122  q = 23 

 ดงันั้น  p + q = 9 + 23 = 32 
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4. ก าหนดให ้x และ y เป็นจ านวนเตม็ลบท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ y =
10x

10−x
 จงหาค่าสูงสุดของ y 

 Given that x and y are both negative integers satisfying the equation y =
10x

10−x
 ,  

 find the maximum value of y. 

 1. – 10 2. – 6 3. – 5 4. – 9 

ตอบข้อ 3 

 จาก  y =
10x

10−x
 

   x = 10 −  
100

y+10
< 0 

แลว้   
100

y+10
> 10  −10 < y < 0 

เน่ืองจาก x และ y เป็นจ านวนเตม็ลบ 

เพราะฉะนั้น y + 10 ตอ้งเป็นตวัประกอบของ 100 

นัน่คือ y = – 9, – 8, – 6, – 5 

ดงันั้น ค่าสูงสุดของ y คือ – 5 

 

5. จงหาค่าของ  1

1
+

1

1+2
+

1

1+2+3
+ ⋯ +

1

1+2+3+⋯+2023
 

 Find the value of 
1

1
+

1

1+2
+

1

1+2+3
+ ⋯ +

1

1+2+3+⋯+2023
 . 

 1. 2025

2024
 2. 2025

1012
 3. 2023

2024
 4. 2023

1012
 

ตอบข้อ 4 

จาก 1

1
+

1

1+2
+

1

1+2+3
+ ⋯ +

1

1+2+3+⋯+2023
 

 =
1

1
+

1
2×3

2

+
1

3×4

2

+ ⋯ +
1

2023×2024

2

 

 =
2

1×2
+

2

2×3
+

2

3×4
+ ⋯ +

2

2023×2024
 

 = 2 (
1

1×2
+

1

2×3
+

1

3×4
+ ⋯ +

1

2023×2024
) 

 = 2 (
1

1
−

1

2024
) 

 = 2 (
2024

2024
−

1

2024
) 

 = 2 ×
2023

2024
 

 =
2023

1012
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6. ถา้  ab = 200 
    bc = 700 
    ca = 800 

จงหาค่าของ 7a2 + 7b2 + 7c2 

 If  ab = 200 
    bc = 700 
    ca = 800 , 

then find the value of 7a2 + 7b2 + 7c2. 

 1. 18,785 2. 22,425 3. 25,565 4. 31,225 

ตอบข้อ 2 

 จากโจทย ์ ab = 200 …(1) 

    bc = 700 …(2) 

    ca = 800 …(3) 

จาก (1)  abc = 200c 

จาก (2)  abc = 700a 

จาก (3)  abc = 800b 

จะได ้  200c = 700a = 800b …(4) 

 หา ค.ร.น. ของ (200, 700, 800) = 5600 

น า สมการ (4) ÷ 5600 จะได ้           200c

5600
=

700a

5600
=

800b

5600
  

              c

28
=

a

8
=

b

7
= 𝑘 …(5) 

จากสมการ (5) จะได ้
c

28
= k 

c = 28k 

a

8
= k 

a = 8k 

b

7
= k 

b = 7k 
แทนค่า a = 8k, b = 7k ในสมการ (1) จะได ้ (8k)(7k) = 200 

      𝑘2 =
200

56
=

25

7
 

นัน่คือ  a2 + b2 + c2 = (8k)2 + (7k)2 + (28k)2 

    = 64k2 + 49k2 + 784k2 
    = 897k2 = 897 ×

25

7
 

    =
22425

7
 

ดงันั้น  7a2 + 7b2 + 7c2 = 7(a2 + b2 + c2) = 7 ×
22425

7
= 22,425 
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7. ถา้ a และ b เป็นจ านวนเตม็ และ √7 − 4√3 เป็นรากหน่ึงของสมการ x2 + ax + b = 0  

 จงหาค่าของ a + b 

 If a and b are integers and √7 − 4√3 is one of the roots of the equation x2 + ax + b = 0, find the value 

of a + b. 

 1. – 3 2. – 2 3. 2 4. 3 

ตอบข้อ 1 

พิจารณา √7 − 4√3 = √7 − 2√12 = √(2 − √3)
2

= 2 − √3 

เน่ืองจาก  √7 − 4√3 เป็นรากหน่ึงของสมการ x2 + ax + b = 0 

จะได ้  (7 − 4√3) + (2 − √3)a + b = 0 

จดัรูปสมการจะได ้ (7 + 2a + b) − (4 + a)√3 = 0 

นัน่คือ  7 + 2a + b = 0 …(1) 

และ     4 + a = 0  a = −4 และจากสมการ (1) จะได ้ b = 1  

ดงันั้น ค่าของ a + b = 1 − 4 = −3 

 

8. ให ้a, b และ c เป็นความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียม สมมติ a และ b เป็นรากของสมการ 
x2 + 4(c + 2) = (c + 4)x, 

 และมุมท่ีมีค่ามากท่ีสุดของรูปสามเหล่ียมคือ xo จงหาค่าของ x  

 Let a, b and c be the lengths of the three sides of a triangle. Suppose a and b are the roots of the equation 
x2 + 4(c + 2) = (c + 4)x, 

 and the largest angle of the triangle is xo. Find the value of x. 

 1. 30o 2. 45o 3. 60o 4. 90o 

ตอบข้อ 4 

เน่ืองจาก a, b เป็นรากของสมการ x2 − ( c + 4 )x + 4 (c + 2) = 0  

จะไดว้า่  ผลบวกค าตอบ a + b = c + 4  

และ   ผลคูณค าตอบ ab = 4(c + 2) 

และจาก  a2 + b2 = (a + b)2 − 2ab 
               = (c + 4)2 − 8 (c + 2) 
จะไดว้า่  a2 + b2 = c2  
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ดงันั้น รูปสามเหล่ียมเป็นสามเหล่ียมมุมฉาก และมุมท่ีมีค่ามากท่ีสุดคือ x = 90o 

 

9. จงหาค่า x ท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ 
x

21
+

x

77
+

x

165
+

x

285
+

x

437
+

x

621
= 100 

 Find the value of x that satisfy the given equation 
x

21
+

x

77
+

x

165
+

x

285
+

x

437
+

x

621
= 100 

 1. 900 2. 1350 3. 1850 4. 2700 

ตอบข้อ 2 
x

3 × 7
+

x

77
+

x

165
+

x

285
+

x

437
+

x

621
= 100 

   
x

3×7
+

x

7×11
+

x

11×15
+

x

15×19
+

x

19×23
+

x

23×27
= 100 

  x [
1

3×7
+

1

7×11
+

1

11×15
+

1

15×19
+

1

19×23
+

1

23×27
] = 100 

x [
1

4
(

1

3
−

1

7
) +

1

4
(

1

7
−

1

11
) +

1

4
(

1

11
−

1

15
) +

1

4
(

1

15
−

1

19
) +

1

4
(

1

19
−

1

23
) +

1

4
(

1

23
−

1

27
)] = 100 

 
x

4
(

1

3
−

1

7
+

1

7
−

1

11
+

1

11
−

1

15
+

1

15
−

1

19
+

1

19
−

1

23
+

1

23
−

1

27
) = 100 

 
x

4
(

1

3
−

1

27
) = 100 

x

4
(

9 − 1

27
) = 100 

         
x

4
×

8

27
= 100 

  x = 1,350 

 

10. ถา้ x เป็นจ านวนเตม็บวก จงหาผลบวกเลขโดดของ x ท่ีสอดคลอ้งตามสมการ √x− √x
3

4
= 1 

If x is a positive integer, what is the sum digit of x that satisfy the following equation √x− √x
3

4
= 1. 

 1. 13 2. 12 3. 10 4. 8 

ตอบข้อ 3 

  √x− √x
3

4
= 1 

    (x)
1

2⁄ − x
1

3⁄ = 4 

    (x
1

6⁄ )
3

− (x
1

6⁄ )
2

= 4 

 ให ้ y = x
1

6⁄  

 จะได ้  y3 − y2 = 4 

    y2(y − 1) = 4 × 1 
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เน่ืองจาก  y2 > y − 1 

จะได ้ 𝑦2 = 4 และ  𝑦 − 1 = 1 
    y = ±2      y = 2 
เน่ืองจาก x เป็นจ านวนเตม็บวก จะได ้  y = 2 

จะได ้  (𝑦)6 = (𝑥
1

6⁄ )6 
           x = 26 = 64 

ดงันั้น ผลบวกเลขโดดของ x = 6 + 4 = 10 

 

11. จงหาผลบวกของจ านวนจริง x ทั้งหมด ท่ีเป็นค าตอบของสมการ 
(3x − 27)2 + (5x − 625)2 = (3x + 5x − 652)2 

 Find the sum of all the real numbers x that satisfy the equation 
(3x − 27)2 + (5x − 625)2 = (3x + 5x − 652)2 

 1. 4 2. 6 3. 7 4. 9 

ตอบข้อ 3 

จาก (3x − 27)2 + (5x − 625)2 = (3x + 5x − 652)2 

ให ้  a = 3x − 27 

และ  b = 5x − 625 

  a2 + b2 = (a + b)2 
  a2 + b2 = a2+b2 + 2ab 

จะได ้   2ab = 0 

นัน่คือ  a = 0 หรือ  b = 0 

3x − 27 = 0 
3x = 33 
𝑥 = 3 

5x − 625 = 0 
5x = 54 

x = 4 
 

ดงันั้น ผลบวกของจ านวนจริง x ทั้งหมด = 3 + 4 = 7 

 

 

 

 

 



TMCOT (ม.1–ม.3) 

TMCOT 2566  Page 8 of 25 
 

12. ถา้ x
3

=
y

4
=

z

5
 และ 3x – 2y + z = 18 จงหาค่าของ x + 5y – 3z 

 If x
3

=
y

4
=

z

5
, and 3x – 2y + z = 18, find the value of x + 5y – 3z . 

 1. 9 2. 15 3. 18 4. 24 

ตอบข้อ 4 

ให ้  x
3

=
y

4
=

z

5
= 𝑘 

จะไดว้า่  x = 3k , y = 4k , z = 5k 

และ    3x – 2y + z = 18 

จะได ้  3(3k) – 2(4k) + (5k) =18 

    6k =18      k = 3 

นัน่คือ x = 9 , y = 12 , z = 15 

ดงันั้น    x + 5y – 3z = 9 + 5(12) – 3(15) = 24 

 

13. ก าหนดให ้a, b และ c เป็นรากของสมการ x3 − 2x2 − 11x + 12 จงหา  1
a

+
1

b
+

1

c
 

 Given that a, b and c are the roots of equation x3 − 2x2 − 11x + 12, then find the sum of 1
a

+
1

b
+

1

c
 . 

 1. 11

12
 2. 6

11
 3. 1

6
 4. 2

11
 

ตอบข้อ 1 

ใชสู้ตรของ Viete  เม่ือ x3 + ax2 + bx + c = 0 มีค าตอบเป็น x1, x2, x3 

  จะไดว้า่  x1 + x2 + x3 = −a 

      และ x1 x2 + x2 x3 + x3 x1 = b 

  และ             x1x2x3 = −c 

พิจารณา 1

a
+

1

b
+

1

c
=

bc

abc
+

ac

abc
+

ab

abc
 

=
bc+ac+ab

abc
  =

ab+bc+ca

abc
 

ใชสู้ตร Viete  จะไดว้า่ ab + bc + ca = −11 

และ  abc = −12 

ดงันั้น 1

a
+

1

b
+

1

c
=

−11

−12
=

11

12
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14. ให ้n เป็นจ านวนเตม็บวกท่ีท าใหร้ากหน่ึงของสมการก าลงัสอง 4x2 − (4√3 + 4)x + √3n − 24 = 0 

 เป็นจ านวนเตม็ จงหาค่าของ 2n – 1 

 Let n be a positive integer such that one of the roots of the quadratic equation 

4x2 − (4√3 + 4)x + √3n − 24 = 0 

 is an integer. Find the value of 2n – 1. 

 1. 15 2. 16 3. 23 4. 25 

ตอบข้อ 3 

พิจารณา 4x2 − (4√3 + 4)x + √3n − 24 = 0 

     4x2 − 4a − 24 = √3(4a − n) 

เน่ืองจาก  เป็นจ านวนอตรรกยะ จะไดว้า่ 

  4a2 − 4a − 24 = 0 …(1) และ 4a − n = 0  a = n
4
 

แทน  a = n
4
 ลงในสมการ (1) จะได ้

    4 (
n

4
)

2

− 4 (
n

4
) − 24 = 0 

    n2 − 4n − 96 = 0 
   (n − 12)(n + 8) = 0 
   n = 12, −8 

เน่ืองจาก n เป็นจ านวนเตม็บวก นัน่คือ n = 12 

ดงันั้น ค่าของ 2n – 1 = 2 × 12 − 1 = 23 

 

15. N เป็นจ านวนเตม็บวก และ p, q เป็นจ านวนเฉพาะ ถา้ N = pq  และ 1
N

+
1

p
=

1

q
 

 จงหาค่าของ N2 − (p + q)2 

  N is a positive integer and p, q are primes. If N = pq and 1

N
+

1

p
=

1

q
,  

 then what is the value of N2 − (p + q)2. 

 1. 25 2. 13 3. 61 4. 11 

ตอบข้อ 4 

ให ้ N = pq  

และ   1

N
+

1

p
=

1

q
 

   
1

pq
+

1

p
=

1

q
 

   
1

p
(

1

q
+

1

1
) =

1

q
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1

p
×

1+q

q
=

1

q
 

 จะได ้ 1 + q = p 

เน่ืองจาก p, q เป็นจ านวนเฉพาะ จากความสัมพนัธ์ 

 จะได ้ q = 2 และ p = 3  (N = 3 × 2 = 6 ) 

ดงันั้นค่าของ N2 − (p + q)2 = 62 − (3 + 2)2 

                             = 36 − 25 = 11 

 

16. ถา้ x =
√7+√3

√7−√3
 และ y =

√7−√3

√7+√3
 จงหาค่าของ x4 + y4 + (x + y)4 

 If x =
√7+√3

√7−√3
 and y =

√7−√3

√7+√3
, find the value of x4 + y4 + (x + y)4. 

 1. 1,062 2. 1,152 3. 1,232 4. 1,312 

ตอบข้อ 2 

พิจารณา x =
√7+√3

√7−√3
 ×

√7+√3

√7+√3
 

   =
(√7+√3)2

7−3
 =

7+2√21+3

4
 

   =
(10+2√21)

4
 =

5+√21

2
 

และ   y =
√7−√3

√7+√3
 ∙

√7−√3

√7−√3
 

   =
(√7−√3)2

7−3
 =

7−2√21+3

4
=

5−√21

2
 

จะไดว้า่  x + y =
5+√21

2
+

5−√21

2
= 5 

และ   xy =
5+√21

2
∙

5−√21

2
=

25−21

4
= 1 

จากโจทย ์ x4 + y4 + (x + y)4 = (x2 + y2)2 − 2x2y2 + 54 

= ((x + y)2 − 2xy)2 − 2(1)2 + 54 
= (52 − 2 × 1)2 − 2 + 625 
= 232 − 2 + 625 = 1,152 
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สาระท่ี 2: การวัดและเรขาคณิต ข้อ 17 – ข้อ 26 (จ านวน 10 ข้อ = 31.25%) 

 

17.  แผนภาพแสดง จุด E ท่ีอยูภ่ายในรูปส่ีเหล่ียมผืนผา้ ABCD ท าให ้AE = 16 cm, DE = 20 cm และ CE = 13 

cm จงหาความยาว BE 

 
 The diagram shows a point E inside a rectangle ABCD such that AE = 16 cm, DE = 20 cm and CE = 13 

cm. Find the length of BE. 

 
 1. 4 cm 2. 5 cm 3. 6 cm 4. 7 cm 

ตอบข้อ 2 
 BE2 +  202  = 162 +  132 
  BE2  = 162 +  132 −  202 
  BE2  = 256 +  169 −  400 
  BE2  = 25 
   BE = 5 
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18. รูปต่อไปน้ี AD = AB, DÂB = DĈB = AÊC = 90o และ AE = 5 จงหาพื้นท่ีของรูปส่ีเหล่ียม ABCD 

 
 In the following figure, AD = AB, DÂB = DĈB = AÊC = 90o and AE = 5. Find the area of the 

quadrangle ABCD. 

 
 1. 12.5 2. 20 3. 25 4. 30 

ตอบข้อ 3 

 จากรูป หมุนสามเหล่ียม AED ทวนเขม็นาฬิกา 90° จนจุด D ทบัจุด B จนเกิดเป็นรูปส่ีเหล่ียมจตัุรัสท่ีมี

ความยาวดา้นเท่ากบั 5 

ดงันั้น พื้นท่ีของรูปส่ีเหล่ียม ABCD = 52 = 25 

 

19. พีระมิดตรงฐานส่ีเหล่ียมผืนผา้ ซ่ึงมีฐานยาวดา้นละ 12 เซนติเมตร ยาว 30 เซนติเมตร และสูง 8 เซนติเมตร 

จะมีพื้นท่ีผิวเท่าใด 

 The pyramid has a rectangular base. If the base is 12 centimeters of width and the length is 30 centimeters, 

and the height of the pyramid is 8 centimeter, what is the surface area? 

 1. 504 cm2  2. 768 cm2 3. 864 cm2 4. 960 cm2 

ตอบข้อ 3 
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จากรูป  OH̅̅ ̅̅ = 15 cm 
 OI̅̅ ̅ = 6 cm 
พิจารณา สามเหล่ียมมุมฉาก POH; 

 PH2 = PO2 + OH2 

  = 82 + 152 = 289 = 172 

 PH = 17 เซนติเมตร 

พิจารณา สามเหล่ียมมุมฉาก POI; 

 PI2 = PO2 + IO2 

  = 82 + 62 = 100 = 102 

 PI = 10 เซนติเมตร 

พื้นท่ีผิวขา้งของพีระมิดฐานส่ีเหล่ียมผืนผา้  = 2 × (
1

2
× EF × PH) + 2 × (

1

2
× DE × PI)

      = 2 × (
1

2
× 12 × 17) + 2 × (

1

2
× 30 × 10) 

      = 204 + 300 = 504 ตารางเซนติเมตร 

    พื้นท่ีฐาน = กวา้ง × ยาว 

      = 12 × 30 = 360 ตารางเซนติเมตร 

ดงันั้น พื้นท่ีผิวทั้งหมดของพีระมิดฐานส่ีเหล่ียมผืนผา้ = พื้นท่ีฐาน + พื้นท่ีผิวขา้ง 

       = 360 + 540 = 864 ตารางเซนติเมตร 

 

20. F เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น AD ของรูปส่ีเหล่ียมจตัุรัส ABCD ท่ีมีพื้นท่ี 36 cm2, E เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น FD 

 เส้น BE และ CF ตดักนัท่ีจุด G จงหาพื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม EFG ในหน่วย cm2 

 F is the midpoint of the side AD of a square ABCD of area 36 cm2. E is the midpoint of FD. BE and CF 

intersec at G. Find the area, in cm2, of triangle EFG. 

 1. 0.9 2. 1.2 3. 1.5 4. 1.6 

  ตอบข้อ 1 

 จากโจทยว์าดรูป ไดด้งัน้ี 
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และก าหนดให ้[    ] แทนพื้นท่ีรูปสามเหล่ียม 

เน่ืองจากสามเหล่ียม EFG คลา้ยกบัสามเหล่ียม BCG จะไดว้า่ 

    [EFG]

[BCG]
= (

𝐸𝐹

𝐵𝐶
)

2

=
1

16
 

เน่ืองจาก [EFG]

[DAG]
=

EF

D𝐹
=

1

2
  

และ   [DFG]

[DAG]
=

DF

DA
=

1

2
,

[EFG]

[DAG]
=

1

4
 

เน่ืองจาก สามเหล่ียม DAG และสามเหล่ียม BCG มีฐานเท่ากนัคือ AB 

จากรูป  [ABCD] = 2 × ([DAG] + [BCG]) 

    = 2 × (4[EFG] + 16[EFG]) 

    = 40[EFG] 

ดงันั้น พื้นท่ีสามเหล่ียม EFG = 36 ÷ 40 = 0.9 cm2 

 

21. ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมี Ĉ = 90o  สมมติ AC = 156 cm, AB = 169 cm และระยะตั้งฉากจากจุด C ถึง 

AB เท่ากบั x จงหาค่าของ x  

 ∆ABC is a triangle such that Ĉ = 90o. Suppose AC = 156 cm, AB = 169 cm and the perpendicular 

distance from C to AB is x cm. Find the value of x. 

 1. 65 2. 48 3. 56 4. 60 

ตอบข้อ 4 

จากโจทย ์เขียนรูปไดด้งัน้ี 



TMCOT (ม.1–ม.3) 

TMCOT 2566  Page 15 of 25 
 

 
ใชท้ฤษฎีบทพีธาโกรัส จะได ้ BC = √1692 − 1562 = 65 

และลากเส้นจากจุด C ไปตั้งฉากกบัดา้น AB ท าให ้∆𝐴BC~∆𝐴CD 

ดงันั้น  CD

AC
=

BC

AB
 

   x

156
=

65

169
   x = 60 

 

22. จากรูป จงหาพื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผา้ส่วนท่ีแรเงา 

 
 In the following figure, find the area of the shaded rectangle. 

 
 1. 56 2. 68 3. 72 4. 84 

ตอบข้อ 4 
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จากรูป  ∆ABC~∆LBM   และ  ∆ALN~∆LBM 

จะได ้  
a

7
=

12

b
 

    ab = 84 
พื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผา้ส่วนท่ีแรเงา = ab 

= 84 ตารางหน่วย 

 

23. จากรูป ABCD เป็นรูปส่ีเหล่ียมจตัุรัส จงหาสมการเส้นตรงท่ีลากผา่นจุดก าเนิดและจุด C 

 
 ABCD is a square as figure. What is the equation of the line that passes through the origin and the point 

C? 

 
 1. y =

7

9
x  2. y =

7

6
x  3. y =

14

9
x 4. y =

7

18
x 

ตอบข้อ 1 
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ใหส่ี้เหล่ียมจตัุรัส ABCD มีพิกดัจุด A, B, C และ D ดงัรูป 

รูปทัว่ไปสมการเส้นตรง slope – intercept form y = mx + b 

 เน่ืองจาก เส้นตรงท่ีลากผา่นจุดก าเนิด จะได ้ y = mx 

 ความชนัของเส้นตรง OC,     m  = 2a−0

b−0
=

2a

b
 …(1) 

    AB = BC 

    b – a = 2a −
b

6
 

    3a = 7b

6
 

    a = 7b

18
 

แทนค่า  a =
7b

18
  ลงในสมการ (1) จะได ้

m = 2

b
(

7b

18
) =

7

9
 

ดงันั้น สมการเส้นตรง  y =
7

9
x 

 

24. จากรูป AB เป็นเส้นผา่นศูนยก์ลางของวงกลม O ถา้ DE = √3, Ê = 90° และ B̂ = 60° จงหาความยาว

ของคอร์ด AC 

 



TMCOT (ม.1–ม.3) 

TMCOT 2566  Page 18 of 25 
 

 From figure, AB is a diameter of circle O. If DE = √3, Ê = 90° and B̂ = 60°,find the length of chord 

AC of a circle possessing two triangles. 

 
 1. √2 2. 2 3. √3 4. 1 

ตอบข้อ 2 

 
จากรูป BĈE = 30o (มุมภายในรูปสามเหล่ียม BEC รวมได ้180o) 

และ  AĈE = 60o (สามเหล่ียม ABC แนบในคร่ึงวงกลม มุมบนเส้นรอบวงเท่ากบั 90o) 

เน่ืองจาก D̂ = Ê = 90o ท าให ้AD // CE 

ลากเส้น AF ไปตั้งฉาก กบั CE ท าให ้AF = DE = √3 

พิจารณาสามเหล่ียมมุมฉาก ACF จะไดว้า่ 

   sin60o = √3

AC
 

   √3

2
=

√3

AC
 

ดงันั้น ความยาวของคอร์ด AC = 2 
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25. จากรูป จงหาค่าของความยาวดา้น AB 

 
 In the following figure, find the length of AB. 

 
 1. 65 2. 68 3. 72  4. 75  

ตอบข้อ 3 

จากรูป ต่อรูปให้เกิดเป็นรูปสามเหล่ียมดา้นเท่า ABP ท าใหไ้ด ้P̂ = 60o 

พิจารณา  ∆PCD 

เน่ืองจาก ∆ABP   เป็นรูปสามเหล่ียมดา้นเท่า 

จะได ้          AP = BP 

   48 + 2a = 60 + a 

             a = 12 

และ AP = BP = AB = 60 + 12 = 72 

ดงันั้น ค่าของความยาวดา้น AB = 72 
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26. จากรูป ถา้ AB ∕∕ CD และ 20x − 10y = 30° จงหา x − y 

 
 In the figure below, if  AB ∕∕ CD and 20x − 10y = 30°, find the value of x − y . 

 
 1. 1o  2. 3o 3. 4o 4. 5o 

ตอบข้อ 1 

ความสัมพนัธ์ของเส้นขนานและมุมหยกัภายในเส้นขนาน จะไดว้า่ 

ผลบวกของมุมหยกัดา้นซา้ย = ผลบวกของมุมหยกัดา้นขวา 

(20x – 10y) + (17x + 5ly) = (38x + 24y) + 15 

37x + 4ly  =  38x + 24y + 15 

x – 17y   =  – 15   ...(1) 

และ  20x  – 10y =  30    ...(2) 

สมการ (1)×20;  20x – 340y  = – 300    ...(3) 

น าสมการ  (2) – (3); 330y  =  330 

y = 
330

330
 = 1 

แทนค่า y = 1 ลงในสมการ (1);   x – 17(1) = – 15 

x = 17 – 15 = 2 

ดงันั้น  x − y = 2 − 1 = 1o 
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สาระท่ี 3: สถิติ ความน่าจะเป็นและทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์  

ข้อ 27 – ข้อ 32 (จ านวน 6 ข้อ = 18.75%) 

 

27. ก าหนดให ้0o ≤ x ≤ 90o สอดคลอ้งกบัสมการ 3(2sinx)2
+ 3(2cosx)2

= 30 

 จงหาค่าของ tanx +  cotx 

 Given that 0o ≤ x ≤ 90o satisfying the equation 3(2sinx)2
+ 3(2cosx)2

= 30, find the value of 

tanx +  cotx. 

 1. 3√3

3
 2. 4√3

3
 3. 2√3

3
 4. √3

3
 

ตอบข้อ 2 

34sin2x + 34cos2x = 30 
(34)sin2x + (34)cos2x = 30 
81sin2x + 81cos2x = 30  
81sin2x + 811−sin2x = 30 

81sin2x +
81

81sin2x 
= 30 

ให ้u = 81sin2x  

u +
81

u
= 30 

u2 + 81 = 30u  
u2 − 30u + 81 = 0  
(u –  3)(u –  27) = 0 

  u =  3, 27 

ถา้ u =  3 จะได ้    81sin2x = 3 

   (34)sin2x = 31  
จะได ้   4sin2x = 1 

   sin2x =
1

4
 

sinx = ±
1

2
 

เน่ืองจาก 0o ≤ x ≤ 90o นัน่คือ sinx =
1

2
 

ถา้ u =  27 จะได ้    81sin2x = 27 

   (34)sin2x = 33  
จะได ้   4sin2x = 3 

   sin2x =
3

4
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sinx = ±√
3

4
= ±

√3

2
 

เน่ืองจาก 0o ≤ x ≤ 90o นัน่คือ sinx =
√3

2
 

หาก sinx =
1

2
  x = 30𝑜 

และ sinx =
√3

2
  x = 60𝑜 

ดงันั้น ค่าของ tanx +  cotx = tan30𝑜  +  cot30𝑜 =
1

√3
+ √3 =

4√3

3
 

 

28. เคร่ืองบินล าหน่ึง ระดบัการบินกบัจุดคงท่ีบนพื้นดินท ามุมกนั 60o หลงัจากบินไปได ้30 วินาที มุมของ

ระดบัการบินเปล่ียนเป็น 30o ถา้เคร่ืองบินบินท่ีระดบัความสูงคงท่ี 3000√3 เมตร จงหาความเร็วของ

เคร่ืองบิน 

 The angle of elevation of an airplane from point on the ground is 60o. After a flight of 30 seconds, the angle 

of elevation becomes 30o. If the airplane is flying at a constant height of 3000√3 meters, find the speed 

of the airplane. 

 1. 200 m/s  2. 250 m/s 3. 280 m/s 4. 300 m/s 

ตอบข้อ 1 

จากโจทย ์วาดรูปไดด้งัน้ี 

 
 ระยะ ED  = 3000√3 × (cot30o − cot60o) 

    = 3000√3 × (√3 −
1

√3
) 

    = 3000√3 ×
2

√3
 

    = 6000 m 

 ความเร็ว = s

t
=

6000

30
= 200 m/s 



TMCOT (ม.1–ม.3) 

TMCOT 2566  Page 23 of 25 
 

29.  ค่าเฉล่ียเลขคณิตของขอ้มูลชุดหน่ึง ซ่ึงมี m จ านวน เป็น q และค่าเฉล่ียเลขคณิตของขอ้มูลอีกชุดหน่ึงซ่ึงมี n 

จ านวน เป็น p ถา้น าขอ้มูลน้ีมารวมเป็นกลุ่มเดียวกนั จะหาค่าเฉล่ียเลขคณิตได ้k จงหาวา่ p มีค่าเท่าใด 

 The arithmetic mean of a set of m numbers of data is q and the arithmetic mean of another set of n numbers 

of data is p. If both sets of data are combined into one set. The arithmetic mean is k. What is the value of 

p? 

 1. m

n
(k − q + l) 2. 

k(m+n)−q

n
 3. m

n
(k + q − l) 4. m

n
(k − q) + k 

ตอบข้อ 4 

ขอ้มูลชุดหน่ึง ซ่ึงมี m จ านวน มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเป็น q 

จะไดว้า่ ∑ x1 = mq 
และขอ้มูลอีกชุดสองซ่ึงมี n จ านวน มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเป็น p 

จะไดว้า่ ∑ x2 = np 
ถา้น าขอ้มูลน้ีมารวมเป็นกลุ่มเดียวกนั จะหาค่าเฉล่ียเลขคณิตได ้k 

จะไดว้า่  ∑ x1+∑ x2

m+n
= k 

    mq+np

m+n
= k 

    mq + np = km + kn 
    p =

km+kn−mq

n
=

m(k−q)+kn

n
=

m(k−q)

n
+ k 

 

30. จ านวนวิธีสร้างจ านวนท่ีมี 3 หลกัท่ีมีค่ามากกวา่ 300 จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, 4 และ 5 โดยตวัเลขเหล่าน้ี

สามารถน ามาใชไ้ดเ้พียงคร้ังเดียว มีค่าเท่าใด 

 What is the number of ways to create a 3-digit number greater than 300 from the digits 0, 1, 2, 3, 4, and 5, 

where each of these digits can be used only once? 

 1. 24 วิธี 2. 36 วิธี 3. 60 วิธี 4. 84 วิธี 

ตอบข้อ 3 

จากเลขโดดท่ีก าหนดคือ 0. 1, 2. 3, 4 และ 5 

ตอ้งการสร้างจ านวนท่ีมี 3 หลกั และมีค่ามากกวา่ 300 

เลือกตวัเลขลงในหลกัร้อยได ้3 วิธี (3, 4 หรือ 5) 

เหลือตวัเลขท่ีจะลงในหลกัสิบ 5 ตวั (ลงในหลกัร้อยไปแลว้ 1 ตวั) 

เลือกตวัเลขลงในหลกัสิบได ้5 วิธี 
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เหลือตวัเลขท่ีจะลงในหลกัหน่วย 4 ตวั (ลงในหลกัร้อยและหลกัสิบไปแลว้ 2 ตวั) 

เลือกตวัเลขลงในหลกัหน่วยได ้4 วิธี 

ดงันั้น มีวิธีสร้างจ านวนดงักล่าวไดเ้ท่ากบั  3×5×4 วิธี = 60 วิธี 

 

31. คะแนนสอบของนกัเรียน 5 คนจากสองห้องเรียนท่ีถูกเลือกมาแบบสุ่ม โดยคะแนนสอบของนกัเรียน 5 คน

ในหอ้ง A คือ 88, 88, 89, 89 และ 90 คะแนน และคะแนนสอบของนกัเรียน 5 คนในห้อง B คือ 75, 85, 90, 

97 และ 100 ขอ้ใดกล่าวไดถู้กตอ้ง 

 The test scores of 5 students in two different classes were selected at random. The test scores in class A 

were 88, 88, 89, 89 and 90. The test scores in class B were 75, 85, 90, 97 and 100. Which of the following 

statements is true? 

 1. ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบห้อง A สูงกวา่ หอ้ง B 

 2. ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบห้อง A นอ้ยกวา่ หอ้ง B 

 3. ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบทั้งสองห้องมีค่าเท่ากนั 

 4. ขอ้มูลไม่เพียงพอ 

ตอบข้อ  2 

จดัเรียงขอ้มูลใหม่ ดงัน้ี 

 

เน่ืองจาก ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐาน S.D. = √
(xi−x̅)2

N
 

จากขอ้มูล สรุปไดว้า่ ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบหอ้ง A นอ้ยกวา่ ห้อง B 

 

32. จ านวนเตม็บวก n ท่ีสอดคลอ้งตามเง่ือนไข (120n)50 > n100 > 2250 มีก่ีจ านวน 

 How many positive integers n satisfy the following condition: (120n)50 > n100 > 2300? 

 1. 109 2. 110 3. 111  4. 112 

ตอบข้อ 3 

 ถอดรากท่ี 50 จะได ้
   120n > n2 > 26 
   120n > n2 > 64 
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จะไดว้า่  120n > n2 และ n2 > 64 

  n2 − 120n < 0 และ n2 > 64 

  n(n − 120) < 0 และ n > 8 

  0 < n < 120 และ n > 8 

ค าตอบท่ีไดค้ือ 8 < n < 120 

จ านวนเตม็บวก n คือ 9, 10, 11, …, 119 

ดงันั้น n มีจ านวน 119 – 9 + 1 = 111 จ านวน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
โปรดตรวจสอบวา่ท่านไดเ้ขียน ช่ือ – สกุล และระบายรหสัประจ าตวั เรียบร้อยครบถว้นแลว้ 


